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Pap An

Piem

a) Hamsd f(x,») lién tuc tai (0,0) khi va chi khi

(x,yl)iilzlo,o)f(x’y) = f(O,O).

0.5

Mat khac, ta co

Floy)= tim sin(x2+y2)

(x.0)>(0.0) (x)=>(00)  x*+y7°

Vi vay f(0,0)=1.

=1.

0.5

b) Tacd
fx(x,y)=2x+y,fy(x,y)=x+2y.
Giai h¢ phuong trinh
fi(xy)=0 {sz
& .
fy(x,y)zo y=0

Suy ra (0,0) 1a diém ky di ndm trén bién ctia mién D.

0.5

Trén bién O4:y=0,0<x<1. Taco

Joa(x)=f(x,0)=x*, 0<x<I1.
Suy ra

El;l[ao.ii]fOA (x)=1tai x=1, va ng}]fm (x)=0 tai x=0.

Trén bién 4AB:x=1,0< y<I1. Tacod
fAB(y)zf(l,y)=y2+y+1,OSySl.
Suy ra
max f,,(y)=3 tai y=1, va m[glll]fAB(y):O tai y=0.
Yev,

ye[O,l]

0.5

Trén bién OB:y=x,0<x<1. Taco

Jos (X)=f(x,y)=3x2, 0<x<l.

Suy ra

gel[%’)f]fw (x)=3tai x=1, va fi}(if}]f% (x)=0 tai x=0.

0.5

Vi vay mgxf(x,y)z?a tai (x,y)=(L1), va mDinf(x,y)zo tai
(x.7)=(0,0).

0.5

a) Goi Sla dién tich can tim. Khi dé ta co
s = [[a4,
M 2 1 D
v6i D la mién phang can tim dién tich.
=rcosd
pat " o
y=rsinf
Phuong trinh trong toa d cuc
)chry2 =4=r=2.
X'+’ =9=r=3.

0.5




y=0=>0=0; y=\/§x:>6?=%.
Ta c6 biéu dién ctia mién D trong toa dd cuc

:{(r,@):OSHS%JSrS?)}.

Suy ra 0.5
3 P 7
S=[[aa={; [ rara0=""o =2
) 0 J2 32|, 6
. A , . - 2 2 N 05
b) Giao tuyén cua hai mat x” +y* =2z va z=2
2 + 2 :2 2 2 —
X +y Z<:> X +y 4.
z=2 z=2
Hinh chiéu ctia mién £ 1én mit phang Oxy 1a mién D gi6i han boi
X' +y =4
x=rcos@
Datsy=rsind=J=r
zZ=2Z
Phuong trinh trong toa do tru
2
X +y =2z z=—
xz+y2 =4 =r=2.
Ta c6 biéu dién ciia mién E trong toa do tru
2
E:{(r,ﬁ,z):OS9S2ﬁ,0£r£2,%£z£2}.
Suy ra 0.5

mx +y7)dv = jz””zr rdzdrd0 =" [ (2__jd,,d9

1=[' e [ 2 xdzdydxzjgde,

trong 46 E 1a mién c6 biéu dién

Ez{(x,y,z):OSxSl,OSnyll—xz,\/xz+y2 SZS«/Z—xZ—yZ}.

Giao tuyén clia z=x*> +y* va z=,/2—x*— ) la dudng tron
Hinh chiéu ctia mién E 1én mit phang Oxy 1a mién D gi6i han boi
X' +y"=4,x20,y>0.
x= psingcosf
Dit < y = psingsin@ = J = p’sing.
z=pcosg
Phuong trinh trong toa do cau




V4
z=yx"+)° :>¢=Z
z= 2—x2—y2c>{ :p=\/§.
Ta c6 biéu dién ctia mién E trong toa do ciu

E={(p,0,¢):osesg,ows%,oslysﬁ}.

>0

¥ +y +zi =2

N

Suy ra
1:ﬁﬁjﬁ sin gcos 0 p” sin ¢d pd¢d 0
odo o P P P

_ jf cos 0d0. jf sin’® ¢d g. joﬁ pdp

:sin6’|§.5(¢—¥]

T
4

0 0

0.5

Cau

a) DPat P(x,y)=¢", O(x,y)=xe’ -2y. Taco
oP 00 y
—(x,y)=—"(x,y)=¢".
o (50 = 5 (6)

Suy ra phuong trinh da cho 13 phuong trinh vi phan toan phan.

0.5

Vi vy tich phan tong quat cta phuong trinh 1a
U (x, y) =C,
v6i C 12 hing sb va

U(xay):onp(xay)dx"‘_[on(O,y)dyz_[oxeydx+_[0y—2ydy:xey -2

0.5

A=1
b) Xét phuong trinh dic trung A° -51+4=0< {

Suy ra nghiém téng quat cua phuong trinh tuyén tinh thudn nhat
y"-5y+4y=01a

4 B ) N A
Y, =ce +ce”, ¢,c, lacac hang so.

0.5

Tim nghiém riéng cta phuong trinh y"-5y'+4y =e** dang
2x

y, =ae”*. Thay vao phuong trinh ta tim duge y, =—

0.5

Tim nghiém riéng ctia phuong trinh y"-5y'+4y =sinx dang
¥y =acosx+bsinx. Thay vao phuong trinh ta tim dugc

—icosx+isinx
ey 24

0.5

Suy ra nghiém riéng cua phuong trinh y"-5y'+4y =¢** +sinx 1a
2x

=yt == +icosx+isinx
Ya=)Va1)s 7 34 .

Vay nghiém tong quat ctia phuong trinh la
2x

! 3 . s a1 A
Y=y t+y,=ce te,e - +3 COS X SNy, 6y 1a céc hang so.

0.5

Cau

Goi A(t) 1a s nguoi nghe dugc quang céo vé thube tai thoi diém ¢ trong

s0 mot tri¢u khach hang véi don vi 1a triéu nguoi. Theo dé€ bai ta co

S A(0)=k(1-4(1)). 05 451

v6i k 1a hiang s6 i 18, ¢ 13 thoi bién thoi gian va luu ¥ ring tai thoi diém

0.5




ban dau 4, = A4(0)=0.

Giai bai toan ta tim dugc nghiém
A()=(4,-1)e " +1=1-¢".

Hon nita, ta c6 A(1) :% suy ra k =In2. Vi vay, sau hai nim ta c6

A(2)=1-¢7" =% triéu khach hang hay c¢6 750.000 khach hang nghe

dugc quang cao vé thudc.

0.5




