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Câu I (2.0 điểm). Cho đường cong (𝐶) có phương trình 𝑦 = 𝑥ଶ − 4𝑥. Gọi 𝐷 và 𝐷ଵ tương 

ứng là miền phẳng giới hạn bởi (𝐶) và trục hoành trên đoạn [1,5] và trên đoạn [1,4]. 

a. Hãy vẽ phác thảo và tính diện tích của miền 𝐷. 

b. Tính thể tích của vật thể tròn xoay tạo thành khi quay miền 𝐷ଵ quanh 𝑂𝑦. 

Câu II (1.5 điểm).  Trong hệ tọa độ cực, tính diện tích miền nằm ngoài 

đường tròn 𝑟 = 3 và nằm trong đường cardioid 𝑟 = 2 + 2 cos 𝜃.  (Xem 

hình vẽ bên cạnh). 

Câu III (2.5 điểm).  

a. Tính tích phân suy rộng (nếu hội tụ): 
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଴
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b. Tìm nghiệm tổng quát của phương trình vi phân: 
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Câu IV (3 điểm).  

a. Hãy chứng tỏ rằng chuỗi số sau hội tụ và sử dụng khai triển Maclaurin của một 

hàm quen thuộc để tính tổng của nó: 
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b. Tìm miền hội tụ của chuỗi lũy thừa: 
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Câu V (1.0 điểm). Trong không gian ℝଷ với hệ tọa độ 𝑂𝑥𝑦𝑧 cho các vectơ  

𝐮 = 𝐢 + (1 − 𝑚)𝐣 + 𝐤, 𝐯 = 2𝐢 − 𝐣 + 3𝐤, 𝐰 = 4𝐢 + 2𝐣 − 𝐤 

với m là tham số. Tìm giá trị m để (𝐮 × 𝐯). (2𝐯 − 𝐰) = 6. 

Ghi chú: Cán bộ coi thi không được giải thích đề thi. 

 
Chuẩn đầu ra của học phần (về kiến thức) Nội dung 

kiểm tra 

CLO1 
Thiết lập được công thức, tính được diện tích miền phẳng, diện tích 
mặt tròn xoay, thể tích vật thể, độ dài cung và giải được các bài toán 
áp dụng tích phân trong vật lý. 

Câu I 

CLO2 Tính được tích phân bất định, tích phân xác định, tích phân suy rộng, 
và khảo sát được sự hội tụ của tích phân suy rộng.  

Câu II 
Câu IIIa 

CLO3 Giải được nghiệm của phương trình vi phân tuyến tính cấp 1 và áp 
dụng vào các bài toán trong vật lý, kỹ thuật, đời sống. 

Câu IIIb 

CLO4 Khảo sát được sự hội tụ của chuỗi số, tính tổng chuỗi số. Câu IVa  

CLO5 Tìm được miền hội tụ của chuỗi lũy thừa, và tìm được khai triển 
Taylor/Maclaurin của một hàm số. 

Câu IVb 

CLO6 
Tính được tích vô hướng và tích có hướng của 2 vectơ trong 3 , viết 
được phương trình mặt phẳng và phương trình đường thẳng trong 
không gian. 

Câu V 
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