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  Được sử dụng tài liệu 
 
Câu I (2,5 điểm)  

1. Tính tích phân đường loại một ( 2 )
L

I x y dl= +ò , với 䐸 là nửa đường tròn 

21y x= - . 

2. Tính diện tích phần mặt nón 뀸 ൌඥ䨨ଶhଶ nằm giữa hai mặt phẳng 뀸 ൌ0 và 뀸 ൌ1. 
Câu II (3 điểm)  

1. Chứng minh tích phân đường loại hai  ܫൌ න ሺ2䨨h ௫݁ሻ沠䨨 䨨ଶ沠hሺଶ; ଶሻ
ሺଵ; ଵሻ  

không phụ thuộc vào đường lấy tích phân và tính tích phân này. 

2. Xác định cận của tích phân bội ba  ܬൌම ሺ݂䨨, h, 뀸ሻ沠䨨沠h沠뀸  

trong hệ tọa độ Đềcác, hệ tọa độ trụ và hệ tọa độ cầu. Trong đó  ܸlà miền giới 

hạn bởi mặt phẳng 뀸 ൌ1 và phần mặt cầu  ൜䨨ଶhଶ뀸ଶൌ2,뀸 0.  
 

Câu III (4,5 điểm)   Giải các phương trình vi phân sau. 
 

1. hᇱcotg䨨 ൌhଶെ1. 
2. ሺ䨨hሻଶ沠䨨െ䨨h沠h ൌ0. 
3. hᇱᇱ2hᇱെ3h ൌ3䨨 ଶ݁௫. 
4. hᇱᇱെ2hᇱh ൌ0;  hሺ2ሻൌ1; hᇱሺ2ሻൌ2 . 

 
------------------------------------------------------------------------------ 

 
Ghi chú: Cán bộ coi thi không giải thích gì thêm. 

Bộ môn duyệt 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 
 
Bi 1:  (2,5điểm)  

1. pdụngtíchphânđườngloạimộtchứng minh cơngthứctínhchu vi hìnhtrịnbnkính庘 
bằng2ð庘. 
Xétđườngtrịn (C) tm O bnkính R cĩchu vi l ൌ݈ර 沠݈ . 
Ta cóphươngtrìnhthamsốcủa (C) l ൜䨨 ൌ庘éđư,h ൌ庘đmʛư,  ư ,ሾ0א 2ðሿ. 沠 ൌ݈ඥ庘ଶሺđmʛଶư éđଶưሻ沠ư ൌ庘沠ư. ൌ݈ර 沠݈ ൌන 庘沠 ൌ݈2ð庘.ଶð

0
 

2. Tínhdiệntíchphầnmặtnĩn뀸 ൌඥ䨨ଶhଶgiớihạnbởimặtphẳng뀸 ൌ1. ൌܵඵ 沠 .ܵௌ  

沠 ൌܵඨ1ቆ 䨨ඥ䨨ଶhଶቇଶቆ hඥ䨨ଶhଶቇଶ沠䨨沠h ൌ√2沠䨨沠h. 
 
Bi 2:  (3điểm)  

 
1. Chứng minh 

tíchphânđườngloạihaisaukhôngphụthuộcvàođườnglấytíchphânvàtínhtíchphânnày ܫൌ න ሺ2䨨h ௫݁ሻ沠䨨 䨨ଶ沠hሺଶ,ଶሻ
ሺଵ,ଵሻ . 

 ሺܲ䨨, hሻൌ2䨨h  ௫ฺ݁ ߲߲ܲhൌ2䨨. ሺܳ䨨, hሻൌ䨨ଶฺ ߲߲ܳ䨨ൌ2䨨. ฺ డడ௬ൌడொడ௫ൌ2䨨 ฺ tíchI khôngphụthuộcvàođườnglấytíchphân. 

Tồn tại ݑሺ䨨, hሻൌ䨨ଶh ௫݁ thỏa mn 沠ݑൌ沠䨨ܳ沠h. 
Vậy ܫൌݑሺ2,2ሻെݑሺ1,1ሻൌ8 ଶ݁െ1െ .݁ 
 

2. XácđịnhcậntíchphânbộibasautronghệtọađộĐềcác, hệtọađộtrụvàhệtọađộcầu: ܬൌම ሺ݂䨨, h, 뀸ሻ沠䨨沠h沠뀸;  

trongđó  ܸl miền thể tích giới hạn bởi phần mặt cầu ൜䨨ଶhଶ뀸ଶൌ2;뀸 0; vmặtphẳng뀸 ൌ1. 

Tọa độ Đề các 



ൌනܬ 沠䨨ଵ
ଵି න 沠h√ଵି ௫మ

√ିଵି ௫మ න 沠뀸.ඥଵି ௫మି ௬మ
ଵ  

 
Tọa độ trụ  ܬൌන 沠ưଶð

0
න沠uଵ

0
න u沠뀸.√ଵି మ
ଵ  

 
Tọa độ cầu ܬൌන 沠ưଶð

0
න 沠uð ସൗ

0
න uଶđmʛ沠u.√ଶଵ௦ൗ  

 
 

Bi 3: (4,5 điểm) Giảicácphươngtrình vi phnsau: 
 

 

1. hᇱéư݃䨨ൌhଶെ1 ֞ ௗ௬௬మି ଵൌ ௗ௫௧௫. 
2. ሺ䨨hሻଶ沠䨨 െ䨨h沠h ൌ0. 
Đặth ൌݑ䨨֜ 沠h ൌݑ沠䨨䨨沠ݑ. Phương trình đ cho tương đương ሺ䨨ݑ䨨ሻଶ沠䨨 െ䨨ଶݑሺݑ沠䨨䨨沠ݑሻൌ0 ֞ ሺ1ݑሻଶ沠䨨 െݑଶ沠䨨 െ䨨ݑ沠ݑൌ0֞ ሺ12ݑሻ沠䨨 െ䨨ݑ沠ݑൌ0 

3. hᇱᇱ2hᇱെ3h ൌ3䨨 ଶ݁௫. 
Phươngtrìnhthuầnnhấttươngứngcó 2 nghiệmphânbiệt ଵ݇ൌ1;  ଶ݇ൌെ3. 

Nghiệmringcủaphươngtrìnhkhơngthuầnnhấtcĩdạng തܻൌሺܣ䨨ܤሻ݁ଶ௫ 

Thếvàophươngtrình ta cĩܣൌ1;ܤൌെ5 6ൗ. 

Phươngtrìnhcĩnghiệmtổngqutl h ൌܥଵ݁ ௫ܥଶ݁ ଷି௫൭䨨 െ5 6ൗ൱݁ ଶ௫ 

4. hᇱᇱെ2hᇱh ൌ0;  hሺ2ሻൌ1; hᇱሺ2ሻൌ2 . 

Phươngtrìnhcĩnghiệmtổngqutl h ൌܥଵ݁ ௫䨨ܥଶ݁ ௫. hԢൌܥଵ݁ ௫䨨ܥଶ_௫ܥଶ݁ ௫ 

Thayđiềukiệnhሺ2ሻൌ1; hᇱሺ2ሻൌ2 ta cĩ ቊ݁ଶ൫1ܥ22ܥ൯ൌ1ଶ݁൫1ܥ32ܥ൯ൌ2 ֞ ቊ1ܥ ൌെ݁ െ22ܥ ൌ െ݁2  

Nghiệmringcầntìmlh ൌെ݁ ଶି݁ ௫䨨݁ିଶ݁ ௫. 
 


